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Besprechung: 30. April 2024 Thorsten WiBmann, Informatik 8, FAU Erlangen-Nirnberg

Definition 2.23. Fiir Gruppenoperationen (X,-) und (Y, -) trédgt die Menge aller Abbildungen
X — Y, geschrieben YX, eine kanonische Gruppenoperation (Y, x):

YX :={f: X = Y| f belichige Abbildung} 7% f = (z+>7- f(x ' 1))

Aufgabe A1l (Lemma 2.24)

Beweisen Sie: Eine Abbildung f € (YX, %) ist genau dann dquivariant, wenn orb(f) = {f}.

Aufgabe A2

Zeigen Sie, dass fiir Gruppenoperationen (X, -), (Y,-), (Z, ) Funktionskomposition eine dquivari-
ante Abbildung ist:

h:(ZY,*)x(YX,*)%(ZX,*) h(g,f)=go f

Aufgabe A3

Verifizieren Sie fir G := S¢(A) (A beliebig) und eine Gruppenoperation (X,-), dass folgende
Abbildung dquivariant ist.

St AXAXX - X s(a,b,z) =(a b)-x

Aufgabe A4
Betrachte 2 = {0, 1} mit der diskreten Gruppenoperation fiir eine allgemeine Gruppe G.

(a) Verifizieren Sie, dass es fiir jede Gruppenoperation (X, ) eine bijektive dquivariante Abbil-
dung gibt:
X: (PX, ) — 205

(b) Eine Menge S € P(X) heifit dquivariant, wenn 7 - S = S. Zeigen Sie, dass die Menge S

genau dann dquivariant ist, wenn die Abbildung x(5): (X, -) — 2 dquivariant ist.

Aufgabe A5 (optional, falls die Zeit ausreicht)

Im Kontext von Streams schreiben wir w fiir die Menge der natiirlichen Zahlen N mit der diskreten
Gruppenoperation. Dann ist die Menge der Streams tiber (Z,-) durch das G-Set (Z,-)“ gegeben.
Verifizieren Sie: fiir (X, ) und eine Familie von dquivarianten Abbildungen

fri (X,) = (Z,) fir ke N

gibt es genau eine dquivariante Abbildung h: (X, ) — (Z,-)* mit h(x)(k) = fr(z) (fir alle k € N).
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